Chapitre 1 : Comparaisons — Exercices niveau 2

Exercice 1
i 1
Pourn>1, onpose Sh= ), —.
ek

- 1 1
a)JusUﬁerqueVnZl,FgZ( n+1-+/n)<—.
n+1 A/n

b) En déduire que V n>1,2(\/n + 1-1) < S,

c) Déterminer nILrQ Sh.

d) Pour n > 1, on pose Un = Sp— 2\/5. Montrer que la suite (un) converge.
e) En déduire que Sh ~+« 2%.

Exercice 2
n n®
1) Pour n > 3, on pose un = (3) Montrer que Un ~n .+« 6

2) Soit k € IN fixé. Pour n > k, on pose v, = (E) Déterminer un équivalent simple de vn.

Exercice 3

n-2
1) Montrer que Vn>2, > k! <(n—-1)!
k=0

n
2) En déduireque vn>2, (n—-1)! < > k! —n! <2(n-1)!
k=0

n
3) En déduire que > k! ~+ s n!
k=0
Exercice 4
. , - n\n
On admet la formule suivante, appelée formule de Stirling : n! ~+w(gj \/27n
22n

~+oo'\/?.

Montrer que (Znn)
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