Chapitre 12 : Intégrales impropres — Exercices niveau 2
Feuille n°2

el/x

Exercice 1 Soit la fonction f définie sur ]0; + oo par f(x) = B

1. a) Pour tout entier n non nul, montrer que I'intégrale fn+°° f(x)dx, notée Iy, converge et

exprimer I, en fonction de n.
b) En déduire un equivalent de I, lorsque n tend vers + oo.
2. Montrer que la série de terme général ux = f(k) converge.
3. a) Etablir que, pour tout entierk>1,ona: f(k + 1) < fkk+1 f(t)dt < f(K).
+ o0 + 0 1/n
b) En déduire que, pour toutentiern>1, > uk<Ih< D Uk + 5.
k=n+1 k=n+1
) ) ) + oOellk
c) En déduire un équivalent simple de D’ ra quand n tend vers + oo,
k=n+1

Exercice 2 — Oral HEC 2023
exp(-x?)

A T’aide d’une intégration par parties, montrer que j;(* © exp(-t?)dt ~+ o %
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