Chapitre 7 : Systéemes et Matrices — Feuille n°1

Exercice 1
2x+3y—-z=0

Résoudre dans IR® les systémes : (S1) { X+y+z=0 (S2) : {2x-5y+2=0
3X+5y-32=0

Exercice 2

G5-A)x-3y=0
6x+(-4-A)y=0

1) Pour quelles valeurs de A ce systéme est-il de Cramer ?

2) Deéterminer I'ensemble des solutions en fonction des valeurs de A.

Soit A € R. On considere le systeme (Sz) : {

Exercice 3

SoitA:(2 4)etk € R.
Déterminer en fonction de A les solutions du systeme AX = AX, d'inconnue X € M2,1(R).

Exercice 4
3X+2y+ z =a
A quelle(s) condition(s) sur a, b et ¢ le systéme : { X+ Yy +4z =Db admet-il au moins une
X+2y+152=c
solution ?

Exercice 5
1) Déterminer I'ensemble des polyndmes P de R2[X] tels que 2P — (X + 1)P'=0
2) Déterminer I'ensemble des polynémes P de R2[X] tels que P — XP'+ P" = X2 -1

Exercice 6

. : . . . 21
Déterminer toutes les matrices de M>(IR) qui commutent avec la matrice A = (1 2).

Exercice 7

Soit A e Wln('R)

1) Soit M € 9 (R). Montrer que si M commute avec A, alors M commute avec A2,
2) Soit M e a(R) tel que M? = A. Montrer que M et A commutent.

Exercice 8

4 31 10 -2 101
On considére les matrices A=|-1 -1 1 B=|01 2 cC=|3-14
00

0 01 3

1 3 -4
1) Montrer que A est inversible et que A = [-1 -4 5 ]
0 01
2) a) Calculer B? - 4B + 3.
b) Montrer que B est inversible et déterminer B2,
3) Montrer que C est inversible et déterminer CL.
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