Chapitre 8 : Espaces vectoriels — Feuille n°2

Exercice 1

Dans IR2[X], on note @ la base canonique. On considére toujours la famille ¢ des exercices 5 et 6 de la

feuille n°1.
1) Donner la matrice A de la famille ¢ dans la base 3.
2) Redémontrer que C est une base de R2[X].

Exercice 2

Dans I'espace vectoriel #¢2(IR), on note B = (E1,1, E12, E21, E22) la base canonique.

- . (20 _ (1-1) . (31) . (141
On considere les matrices A = (0 0), B= (0 0 ) C= (1 0), D= (_1 _1).
1) Déterminer la matrice de la famille (A, B, C, D) dans la base @.

2) (A, B, C, D) est-elle une base de #2(IR) ?

Exercice 3
Dans IR?, on considére les vecteurs e1 = (1, -1), e2 = (2, -1).
1) Démontrer de deux maniéres différentes que (e1, e2) forment une base de IR?.
2 Soi f_{IRZ%IRZ
VSO (x,y) — (x—y, x+ 3y)
a) Déterminer u; = f(e1) et uz = f(e2).
b) Déterminer la matrice de (u1, U2) dans la base (e1, e2).

Exercice 4

1 2 4
1) Dans #31(R), on considere les vecteurs Uy = [1J Us = [ 1 J et Us = [1J
4 -1 7
Déterminer le rang de la famille (U1, Uz, Us).
1 2 4
2) Lamatrice A=| -1 1 -1 |est-elle inversible ?
4 -1 7

Exercice 5
Etudier rapidement I'inversibilité des matrices suivantes :

19 10 2 1 -1 2 102
A:(3 4) B=(5 0 -1 C=|-2 2 4 D=|101 2
301 1 -1-1 102

Exercice 6
Déterminer le rang des matrices :

15 2 157
A=(1111) B=|0-2-10 c=|-131
00

00 3 0
2 -4 -3/2 1-1 2
D:[-l 2 3/4} E={3 4 -2}
1 -2 -3/4 12 3
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